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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

-

kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

Ty =x191 — 221Y2 — 222Y1 + DT2Y2,
kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

-

T-y=mys — 2r1y2 — 20201 + 5T2Y2,
kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:

il = -
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

-

T-y=mys — 2r1y2 — 20201 + 5T2Y2,
kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:

il = -

=2.2-2(2-4)—2(4-2) +5(4 - 4)
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

Ty =x191 — 221Y2 — 222Y1 + DT2Y2,
kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:

|7l =a-a
=2.2-2(2-4)—2(4-2) +5(4 - 4)

=4-16—-16 480
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako
Ty =z1y1 — 2712 — 27241 + 52y,
kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:

|7l =a-a
=2.2-2(2-4)—2(4-2) +5(4 - 4)
=416 — 16 + 80

= 52.
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MON: Uloha 2.1.3

Skalarny sidin je definovany ako

-

kde Z = (z1,22), ¥ = (y1,y2). Urlte velkost vektora @ = (2,4):

RieSenie:
|@))* = @ - @
=2-2-2(2-4)—2(4-2)+5(4-4)
=4—-16—-16+ 80
= 52.
Teda
l7]| = V52 = 2v13
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MON: Uloha 2.1.9

Zistite, aky uhol zvieraji jednotkové vektory @, b, ak T =@+ 2b,
y = bd — 4b st na seba kolmé vektory.

Pavol Hanzel Afinna geometria



MON: Uloha 2.1.9

Zistite, aky uhol zvieraji jednotkové vektory @, b, ak T =@+ 2b,
y = bd — 4b st na seba kolmé vektory.
Vektory & = @ + 2b a f = 5a — 4b sl na seba kolmé, t. j.

Z-y=0.

Po dosadeni:

=, -, =, — -,

(@+2b) - (5@ — 4b) = @ (5@ — 4b) + 2b - (5 — 4b)
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MON: Uloha 2.1.9
Zistite, aky uhol zvieraji jednotkové vektory @, b, ak T =@+ 2b,

y=bd— 4b st na seba kolmé vektory.
Vektory & = @ + 2b a f = 5a — 4b sl na seba kolmé, t. j.

Po dosadeni:
(@4 2b) - (5@ — 4b) = @ - (5d@ — 4b) + 2b - (5@ — 4b)
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MON: Uloha 2.1.9

Zistite, aky uhol zvieraji jednotkové vektory @, b, ak T =@+ 2b,
y = bd — 4b st na seba kolmé vektory.
Vektory & = @ + 2b a f = 5a — 4b sl na seba kolmé, t. j.

Po dosadeni:

=, -, =, — -,

(@+2b) - (5@ — 4b) = @ (5@ — 4b) + 2b - (5 — 4b)

=5—4cosf +10cosf — 8 = 0.
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MON: Uloha 2.1.9

Zistite, aky uhol zvieraji jednotkové vektory @, b, ak T =@+ 2b,
y = bd — 4b st na seba kolmé vektory.
Vektory & = @ + 2b a f = 5a — 4b sl na seba kolmé, t. j.

Po dosadeni:

=, -, =, — -,

(@+2b) - (5@ — 4b) = @ (5@ — 4b) + 2b - (5 — 4b)

=5—4cosf +10cosf — 8 = 0.

Zjednodusime:
1
—3+6¢cosf@ =0 = cosb = 3

Teda uhol medzi vektormi je 6 = 60°.



MON: Uloha 2.1.22

Pomocou skalarneho st&inu uréte velkost vektora @ = AL, kde L je stred
strany BC' rovnobeznika ABCD, ak

|AB| =5, |BC|=6, ((DAB))=60°.
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MON: Uloha 2.1.22

Pomocou skalarneho st&inu uréte velkost vektora @ = AL, kde L je stred
strany BC' rovnobeznika ABCD, ak

|AB| =5, |BC|=6, ((DAB))=60°.

Pouzijeme skalarny sicin:

Il = (%([B + Ab)) - (%(A“B + Ab))
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MON: Uloha 2.1.22

Pomocou skalarneho st&inu uréte velkost vektora @ = AL, kde L je stred
strany BC' rovnobeznika ABCD, ak

|AB| =5, |BC|=6, ((DAB))=60°.

Pouzijeme skalarny sicin:

Il = (%([B + Ab)) - (%(A“B + Ab))

(IAB|” + 24B - AD + ||AD|?) .

-
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MON: Uloha 2.1.22

Pomocou skalarneho st&inu uréte velkost vektora @ = AL, kde L je stred
strany BC' rovnobeznika ABCD, ak

|AB| =5, |BC|=6, ((DAB))=60°.

Pouzijeme skalarny sicin:

Il = (%([B + Ab)) - (%(A“B + Ab))

(IAB|” + 24B - AD + ||AD|?) .

-

Pouzijeme
AB . AD = |AB||AD| cos 60° = 56 % 15,

1
lld||? = 1(52 +6>+2-15)

1 91
=—(25+36+30) = —.
4( +36 4 30) 4
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MON: Uloha 2.1.22

Pomocou skalarneho st&inu uréte velkost vektora @ = AL, kde L je stred
strany BC' rovnobeznika ABCD, ak

|AB| =5, |BC|=6, ((DAB))=60°.

Pouzijeme skalarny sicin:

Il = (%([B + Ab)) - (%(A“B + Ab))

1 N ~ o o
=1 (IAB|* + 2AB - AD + || AD||?) .
Pouzijeme
AB . AD = |AB||AD| cos 60° = 56 % 15,
@] = %(52 4624 2-15)
1 91
= =(25+ 36+ 30) = —.
(25 +36430) =7
Teda
Lo Vo1
llall = 5
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Bilinearna forma - priklad vyuzitia

Nech f je bilinedrna forma na priestore R* definované vztahom:

f(z,y) = z1y1 + Tay2 + 22y3 + T3y + 223y3.

@ Overte, Ze f je skalarny sicin.
@ Overte, & st vektory z = (1,—3,2) ay = (2,1, —1) ortogonalne.
© Uréte ortogonélny doplnok podpriestoru W = {(1,2,—-1)}.
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Overenie skalarneho siucinu

Bilinearna forma f je skalarnym sicinom, ak splia nasledujiice podmienky:

@ Symetriu: f(z,y) = f(y, ),
@ Linearitu v oboch argumentoch,

@ Pozitivnu definitnost a f(x,x) > 0 pre vietky nenulové z.
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https://reseneulohy.cz/1433/skalarni-soucin

Overenie skalarneho siucinu

Bilinearna forma f je skalarnym sicinom, ak splia nasledujiice podmienky:

@ Symetriu: f(z,y) = f(y, ),
@ Linearitu v oboch argumentoch,

@ Pozitivnu definitnost a f(x,x) > 0 pre vietky nenulové z.

Matica zodpovedajica forme f vzhladom na kanonickd bazu je:
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Overenie skalarneho siucinu

Bilinearna forma f je skalarnym sicinom, ak splia nasledujiice podmienky:

@ Symetriu: f(z,y) = f(y, ),
@ Linearitu v oboch argumentoch,

@ Pozitivnu definitnost a f(x,x) > 0 pre vietky nenulové z.
Matica zodpovedajica forme f vzhladom na kanonickd bazu je:

ail ai2 a13 1 0 0 0o 1 0 0
A= a21 a1 a21 =10 1 1 ;> 0 1 0
a3l a3l as1 0 1 2 0 0 1
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https://reseneulohy.cz/1433/skalarni-soucin

Overenie skalarneho siucinu

Bilinearna forma f je skalarnym sicinom, ak splia nasledujiice podmienky:

@ Symetriu: f(z,y) = f(y, ),
@ Linearitu v oboch argumentoch,

@ Pozitivnu definitnost a f(x,x) > 0 pre vietky nenulové z.
Matica zodpovedajica forme f vzhladom na kanonickd bazu je:

ail ai2 a13 1 0 0 0o 1 0 0
a21 a1 a21 =10 1 1 ;> 0 1 0
1

0 2 0 0 1

A=

asir  asi asi

Matica A je symetricka a je pozitivne definitna.

Na diagonéle sd tri jednotky, Ziadne minus jednotky a nuly. Signatdra formy je (3,0,0).
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Overenie skalarneho siucinu

Bilinearna forma f je skalarnym sicinom, ak splia nasledujiice podmienky:

@ Symetriu: f(z,y) = f(y, ),
@ Linearitu v oboch argumentoch,

@ Pozitivnu definitnost a f(x,x) > 0 pre vietky nenulové z.

Matica zodpovedajica forme f vzhladom na kanonickd bazu je:

ail ai2 a13 1 0 0 0o 1 0 0
A= a21 a1 a21 =10 1 1 ;> 0 1 0
a3l a3l as1 0 1 2 0 0 1

Matica A je symetricka a je pozitivne definitna.

Na diagonéle sd tri jednotky, Ziadne minus jednotky a nuly. Signatdra formy je (3,0,0).
To dokazuje, Zze f je skalarny sacin.

Viac o vztahu skaldrneho sicinu a bilinedrnych foriem si pozrite Tu.
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Ortogonalita vektorov x a y

Spoditame f(z,y):

fla,y) =124 (=3)- 14 (=3) - (1) +2-142-(=1)-2
=2-3+434+2-2=2%#£0.

Preto vektory nie st ortogonalne.
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Ortogonalny doplnok podpriestoru

Podpriestor W je generovany vektorom (1,2, —1). Nijdeme
ortogonalny doplnok ako mnozinu vsetkych vektorov
z = (21, 22, 23) spinajicich podmienku:

F((1,2,—1), (21, 22, 23)) = 0.

RieSenim je rovnica 21 + 229 — 23 = 0, o definuje rovinu v R3.
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