
Transformácia kružnice pomocou otočenia

Zadanie

V rovine je otočenie určené stredom S = [−1, 1] a orientovaným uhlom α = −60◦. Určte
transformačné rovnice a obraz kružnice

(x+ 2)2 + (y − 2)2 = 9.

Riešenie

1. Parametrické rovnice pôvodnej kružnice

Kružnica má stred C = (−2, 2) a polomer r = 3. Parametrické rovnice sú:

x(t) = −2 + 3 cos(t),

y(t) = 2 + 3 sin(t),

kde t ∈ [0, 2π).

Obr. 1: Otáčanie kružnice. Applet si otvoŕıte Tu.

2. Matica otočenia

Matica otočenia o uhol α = −60◦ (v radiánoch −π/3) je:
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https://www.geogebra.org/m/nyn6grpy


3. Transformačné rovnice

Otočenie zahŕňa tieto kroky:

1. Posunutie stredu otočenia do počiatku: (x, y) → (x+ 1, y − 1),

2. Použitie rotačnej matice R,

3. Vrátenie stredu otočenia na pôvodnú poźıciu: (x′, y′) → (x′ − 1, y′ + 1).

Nové súradnice (x′, y′) sú:
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4. Parametrické rovnice obrazu kružnice

Dosad́ıme pôvodné parametrické rovnice x(t) a y(t) do transformačných rovńıc:
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√
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((2 + 3 sin(t))− 1),

y′(t) = 1−
√
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Po úprave:
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5. Obraz kružnice v kartézskej rovine

Stred kružnice po transformácii je:

C ′ =
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a polomer zostáva r = 3.
Výsledná rovnica kružnice v kartézskej rovine je:(
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