
Riešenie úlohy 2.1.7

Nech pre vektory a⃗,⃗b platí:

∥⃗a∥= 3,

∥⃗b∥= 1,

cosθ = cos30◦ =

√
3

2
,

kde θ je uhol medzi vektormi a⃗ a b⃗.

Čast’ a) cosϕ pre a⃗+ 2⃗b a 3⃗a

Vypočítame skalárny súčin:

(⃗a+ 2⃗b) · (3⃗a) = 3(⃗a · a⃗+ 2⃗a · b⃗)

= 3(∥⃗a∥2 +2∥⃗a∥∥⃗b∥cosθ)

= 3(9+2(3)(1) ·
√

3
2

)

= 3(9+3
√

3)

= 27+9
√

3.

Normy vektorov:

∥⃗a+ 2⃗b∥=
√
∥⃗a∥2 +4∥⃗b∥2 +4∥⃗a∥∥⃗b∥cosθ

=

√
9+4+4(3)(1) ·

√
3

2

=

√
13+6

√
3.

∥3⃗a∥= 3∥⃗a∥= 9.

Nakoniec,

cosϕ =
(⃗a+ 2⃗b) · (3⃗a)

∥⃗a+ 2⃗b∥∥3⃗a∥

=
27+9

√
3

9
√

13+6
√

3

=
3+

√
3√

13+6
√

3
.
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Čast’ b) cosψ pre a⃗+ 2⃗b a a⃗

Vypočítame skalárny súčin:

(⃗a+ 2⃗b) · a⃗ = a⃗ · a⃗+ 2⃗b · a⃗

= ∥⃗a∥2 +2∥⃗a∥∥⃗b∥cosθ

= 9+6

√
3

2
= 9+3

√
3.

Normy vektorov:

∥⃗a∥= 3.

Nakoniec,

cosψ =
(⃗a+ 2⃗b) · a⃗
∥⃗a+ 2⃗b∥∥⃗a∥

=
9+3

√
3

3
√

13+6
√

3

=
3+

√
3√

13+6
√

3
.
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