5. ROVNOLAHLOST

1. Je dand kruznica k = k(S,r) a bod A, ktory lezi zvonku kruznice. Zostrojte se¢nicu kruznice k tak,
aby obsahovala bod A, pretinala k v bodoch X,Y a aby platilo |[AX| = 3|AY|.

2. Je dany trojuholnik ABC a bod M leziaci zvonka trojuholnika. Zostrojte priamku obsahujicu bod
M tak, aby pretala obvod trojuholnika v bodoch X,Y a aby platilo |MX| = 5|XY|.

3. Dané st body A, B,C' a rozne rovnobezky a,b obsahujtice po rade body A, B. Zostrojte priamku
prechadzajiucu bodom C tak, aby pretala priamku a v bode X, priamku b v bode Y a aby platilo
|AX| = 2|BY]|.

4. * Dany je trojuholnik ABC. Zostrojte usecku XY taku, ze |[AX| = |XY| = |[YB| a X € AC,
Y € BC.

5. * Dany je uhol AV B a jeho vntutorny bod M. Zostrojte bod X € AV, ktorého vzdialenost od V B
je dvojnasobkom tsecky X M.

6. Dané su dve réznobezky a,b a kruznica k, ktora sa nedotyka ziadnej z nich. Zostrojte kruznicu I,

ktora sa dotyka sicasne a, b, k.

7. V rovine je dand kruznica k, priamka p a bod Q € p, Q ¢ k. Zostrojte kruznicu I, ktord sa dotyka
kruznice k aj priamky p v bode Q.

8. Dand je kruznica k a jej kod K. Urcte mnozinu vsetkych bodov X v rovine, ktoré delia tetivy

kruznice k obsahujice K v pomere 2:5.
9. Zostrojte kosostvorec, ak poznate jeho strany a pomer uhlopriecok.
10. Zostrojte trojuholnik ABC, ak je dané:
(a) bre=T7:4, a=7/4,t
(b) a:b=4:5 v=7/3, v,
(¢) a+b, B =45° ~v="T75°
11. Spojte dany bod M s nedostupnym priesecnikom danych priamok a, b.

12. Vedte danym bodom M rovnobezku s priamkou, ktora je uréend nedostupnymi priesecnikmi pria-

mok a,b a c,d.

13. * Dany je trojuholnik ABC. Dokdzte, Ze priesecnik vySok V', stred opisanej kruznice S a tazisko
T bud splyni v jeden bod alebo lezia na jednej priamke (Eulerova), pricom (SVT) = —1/2.

14. Zostrojte trojuholnik, ak poznate

(a) tazisko, priesecnik vysok, stred jednej strany,
(b) tazisko, priesecnik vysok, jeden vrchol,
(¢) S, V, jeden vrchol.

15. * Dokéazte, ze kruznica, ktord prechddza stredmi stran trojuholnika, obsahuje aj pity vySok tro-
juholnika a stredy tuseciek uréenych vrcholmi trojuholnika a prieseCnikom vysok. Tato kruznica ma
poloviény polomer ako kruznica opfsand trojuholniku a nazyva sa kruZnica deviatich bodov (Feuer-
bachova kruznica). Stred kruznice deviatich bodov je stredom tsecky urcenej prieseénikom vysok a

stredom kruznice opisanej trojuholniku.

16. Do daného ostrouhlého trojuholnika ABC vpiste Stvorec tak, aby jeho dva susedné vrcholy lezali
na strane AB a dalsie dva vrcholy postupne na stranidch AC, BC.

17. Dané st dve réznobezky a,b a bod M, ktory na nich nelezi. Zostrojte vSetky kruznice, ktoré

prechadzaji bodom M a dotykaju sa priamok a, b.

18. Dané st dve pretinajice sa kruznice. Jednym ich spoloénym bodom vedte takt priamku, ktora

vytina na kruzniciach tetivy s pomerom 3:2.
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19. * Dand je kruznica k = k(S,7) a jej uréity priemer s krajnymi bodmi A, B. Nech C je bod kruznice
k rozny od A, B. Na polpriamke ﬁ urc¢te bod D tak, aby C bol stredom tsecky BD. Dokazte, ze
tsecky AC, SD maji spolo¢ny bod X, ktory lezi vnitri kazdej z nich. Co vyplnia body X, ak bod C
sa pohybuje po kruznici k?

20. V rovine st dané styri body A, B, S, O. Zostrojte kruznicu k prechadzajicu bodmi A, B a kruznicu
[ so stredom S tak, aby O bol ich stredom rovnolahlosti. (Prevedte diskusiu.)

21. Dana je kruznica k a jej navzajom kolmé priemery. Zostrojte tetivu kruznice k, ktorti dané priemery
rozdeluji na tri zhodné usecky.

22. Do daného rovnobeznika ABCD vpiste kosostvorec M NPQ tak, aby MN || AC, PN || BD,
M e AB.

23. Dana je kruznica k a jej body A, B, C'. Zostrojte tetivu AX kruZnice k tak, aby z nej jej priese¢nik
Y s tetivou BC oddelil stvrtinu.

24. Dany je trojuholnik ABC. Nech M je Tubovolny bod strany BC a P,Q st prieseéniky vysok
trojuholnika ABM a trojuholnika ACM (v tomto poradi). Dokazte, ze potom trojuholnik M PQ je
podobny s trojuholnikom ABC.



