Obsah a obvod pravidelného n-uholnika v okolo kruhu s polomerom r = 1

Vzorec pre obsah pravidelného n-uholnika vpisaného do kruhu s polomerom r = 1.

1 Obsah pravidelného n-uholnika

Pravidelny n-uholnik méZeme rozdelit’ na n rovnakych rovnoramennych trojuholnikov, ktorych:
* zdkladna je strana a, n-uholnika,
* ramend su polomery kruhu, teda deky 1,
* vrcholovy uhol kazdého trojuholnika je 27”

Obsah jedného takého trojuholnika je:
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Agroj = 3 zékladna - vyska

Strana a, je:
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Vyska trojuholnika je zhodna s kolmou vzdialenost ou stredu kruhu od stredu tejto strany, o je:
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TakZe obsah jedného trojuholnika je:
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Pouzitim identity:
2sinxcosx = sin2x

dostavame:
A 1 . 2m
L= —sin —
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A ked’Ze mame n takych trojuholnikov, celkovy obsah n-uholnika je:
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2 Obvod pravidelného n-uholnika
Obvod n-uholnika je jednoducho sicet jeho stran:
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Pomer obsahu k obvodu

O, 2nsinZ

Po uprave:
A, sin2Z
O, 4sin%
Limitné spravanie pre n — oo
Pouzijeme aproximaécie:
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Preto v limite plati:

Zaver

Sprévny vzorec pre pomer obsahu a obvodu pravidelného n-uholnika je:

s 2T
ﬂ_ sin <=

O, 4sin%

a pre vel'’ké n sa bliZi k *¥1/2%*, Co je ocakdvané, ked’Ze pre kruh plati pomer 5 =

1
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(tangencidlne).

Obvod pravidelného n-uholnika opisaného okolo kruhu s polomerom r = 1
Opisany pravidelny n-uholnik znamenad, Ze jeho strany sa dotykaji kruhu s polomerom r = 1 zvnitra

3 Dizka strany opisaného n-uholnika

.....

Kazd4 strana opisaného n-uholnika je doty¢nicou ku kruhu v jednom bode. Vrcholy tohto n-uholnika
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R =

Polomer opisanej kruznice R je pre pravidelny n-uholnik dotykajici sa kruhu s polomerom r = 1:

cost
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Teda vrcholy opisaného n-uholnika leZia na kruZnici s polomerom R, takZe dizka strany b, je:
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4 Obvod opisaného n-uholnika
Obvod ngis je sucet vsetkych n stran:

opis
OP* =n-b,

. 2sinZ
Ozpls -n- n

cos %
Limitné spravanie pre n — oo
Pre vel'’ké n pouZijeme aproximécie:
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¢o je presne obvod kruhu s polomerom 1.

Zaver

Presny vzorec pre obvod pravidelného n-uholnika opisaného okolo kruhu s polomerom r = 1 je:

. 2nsin &
opis __ n
o)F" =

cos ©
A pre vel'ké n sa obvod opisaného n-uholnika bliZi k 27, o je obvod kruhu.
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